Introducgéo a Teoria dos Grafos
Lista de Exercicios de Grafos Hamiltonianos

Bacharelado em Ciéncia da Computacao, DCT-UEFMS, 20/6/2005

. Mostre que o 3-cubo é hamiltoniano.

. Prove que ndo é possivel para um cavalo percorrer um tabuleiro de xadrez de dimensao
4 x 4, visitando cada casa exatamente uma vez e retornando para a casa inicial.

. Mostre que se G é um grafo com um caminho hamiltoniano, entdo kg_g < |S| + 1, para
todo subconjunto ndo vazio S de V.

. Para cada vértice v do grafo de Petersen, mostre que existe um caminho hamiltoniano
com vértice inicial v.

. Suponha que um grupo de estudantes universitdrios estd em uma festa. Represente esta
situacdo por um grafo GG, onde os vértices de G correspondem aos estudantes e dois
vértices de G sdo adjacentes se e somente se um par garoto-garota ja namoraram ou ainda
namoram. Se G é hamiltoniano, mostre que o nimero de garotos na festa é igual ao
nimero de garotas.

. Um rato come um cubo de queijo de dimensdo 3 x 3 x 3 tragando um percurso por todos
0s 27 cubinhos 1 x 1 x 1. Se ele comega por um dos “cantos” do queijo e sempre se move
para um cubinho ainda ndo comido, serd que ele pode terminar seu percurso no centro
do cubo?

. Mostre que os grafos K, ,, sdo hamiltonianos para todo n > 2.

. Utilize o coroldrio 7.8 visto em sala para mostrar que os grafos Ky + (K,, U K,,) sdo
hamiltonianos para todos os pares de inteiros positivos m, n.

. Mostre que se um grafo G’ com pg > 3 tem um vértice de grau zero ou um vértice de grau
1, entdo o fecho ¢(G) ndo é completo.



